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Este estudo busca mensurar o impacto da mobilidade de renda so-
bre o nivel de bem-estar econémico no Brasil. Para tanto, utiliza-se
o modelo de consumo intertemporal proposto por Gottschalk e Spola-
ore (2002). Tal suporte teérico permite a avaliacdao isolada dos efeitos
das duas fontes de mobilidade: a reversibilidade e a independéncia da
origem. As simulag0es realizadas sugeriram que a flexibilizacao da es-
trutura social brasileira, representada pelo aumento na mobilidade de
renda, gera um impacto positivo sobre o padrdo de bem-estar econd-
mico do pais.

This study intends to measure the relationship between Brazilian eco-
nomic welfare and income mobility. To achieve that it was used a model of
intertemporal consumption proposed by Gottschalk e Spolaore (2002). This
theoretical support allows to evaluate isolated the two sources of mobility:
the reversibility and the source independence. The simulations suggest that
flexibilizantion of Brazilian social structure, represented by an increase of
income mobility, results a positive impact on the economic welfare.

1. INTRODUGAO

Este estudo mensura o efeito da mobilidade de renda sobre o nivel de bem-estar econdmico no Brasil.
Para tanto, considerou-se o modelo de consumo intertemporal desenvolvido por Gottschalk e Spolaore
(2002). A utilizacdo deste ferramental tornou possivel a separacdo dos efeitos das diferentes fontes
tedricas da mobilidade, ou seja, da reversibilidade e da independéncia da origem. A reversibilidade
estd associada ao grau em que as posicdes econdmicas sao revertidas ao longo do tempo, ou seja, a
capacidade dos pobres tornarem-se ricos e os ricos tornarem-se pobres. Ja a independéncia da origem
diz respeito ao quanto a posi¢do econdmica atual depende da posicao econdémica no passado.
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Foram construidas trés func¢oes de bem-estar social representando as sociedades estatica (sem mo-
bilidade), reversivel e independente da origem. Levaram-se em conta as caracteristicas relativas as
aversoes sociais a desigualdade, as flutuagdes intertemporais no consumo e ao risco. A diferenca entre
os indices de Atkinson estendidos, calculados para as trés sociedades, deram uma ideia sobre a deseja-
bilidade da mobilidade de renda.

Em resumo, as simula¢oes demonstraram que a mobilidade de renda gera um impacto positivo
sobre o nivel de bem-estar econémico. A comparacao dos resultados brasileiros com os internacionais,
reforcaram a hipétese da influéncia do nivel da desigualdade sobre a magnitude dos incrementos do
bem-estar associados a mobilidade de renda. Ou seja, nacdes que apresentam grandes disparidades
de renda e significativas parcelas da populacao “localizadas” nos estratos inferiores da distribuicdo,
tendem a se beneficiar mais com a mobilidade.

A seguir, faz-se a apresentacao dos resultados do estudo, evidenciando os detalhes relacionados ao
banco de dados, processo de simulacdo e a discussdo dos resultados. A se¢do trés é reservada para as
consideracoes finais. Uma sintese do modelo tedrico e a apresentacao do indice de Atkinson estendido,
podem ser encontradas no Apéndice A.

2. RESULTADOS

Os resultados dessa secao baseiam-se na estrutura tedrica desenvolvida por Gottschalk e Spolaore
(2002).! Em resumo, o exercicio consiste em calibrar funcdes de bem-estar considerando trés socieda-
des: estatica, reversivel e independente da origem. Em seguida, calculam-se os indices de Atkinson
estendidos, atribuindo valores ad hoc para os niveis de aversdes sociais a desigualdade, as flutuacgdes
intertemporais no consumo e ao risco, representadas, respectivamente, por ¢, p e . A diferenca entre os
indices de Atkinson estendidos, calculados para as trés sociedades, representam os ganhos de bem-estar
resultantes da mobilidade de renda.

2.1. Dados

Este topico tem como objetivo discutir a natureza e a construc¢dao do banco de dados. Optou-se pela
variavel “renda pessoal”? oriunda da Pesquisa Nacional de Amostras por Domicilios (PNAD), realizada
pelo Instituto Brasileiro de Geografia e Estatistica (IBGE), tendo como base o més de setembro dos
respectivos anos. O primeiro passo foi o da conversdo das moedas e o deflacionamento.® Para tanto,
utilizou-se o procedimento sugerido por Corseuil e Foguel (2002).

Foram excluidas as rendas negativas e iguais a zero, pois o calculo do indice de Atkinson necessita
que o vetor de dados seja estritamente positivo. Outra caracteristica relacionada a inferéncia deste
indicador, diz respeito a sua sensibilidade a valores muito proximos a zero, principalmente quando o
parametro de aversdo a desigualdade situa-se no intervalo 1 < e < 3. O fato é que mesmo um pequeno
numero de observagoes com esta caracteristica, possui forte influéncia sobre o indice. Por conta disso, as
rendas quase-zero foram excluidas da amostra. O método de exclusao baseou-se na estatistica proposta
por Cowell e Vitoria-Feser (1996), ou seja:

£ importante destacar que o modelo tedrico ndo possui uma teoria de incentivos para a producdo dos niveis de consumo e
renda. Este topico constitui um importante desafio para a literatura especializada. Para detalhes, ver Fields e Ok (2001).

2A utilizagdo da renda é uma pratica comum nos estudos de mobilidade internacionais, dada a limitacdo referente & disponibi-
lidade de dados de consumo. Contudo, esta pratica postula a existéncia de imperfeicées no mercado de crédito. Neste caso,
os agentes econdmicos se veem impossibilitados de tomar empréstimos. Na verdade, esta suposicdo envolve um importante
topico da literatura empirica, qual seja: considerar a renda ou o consumo como indicador de bem-estar? Argumenta-se que a
trajetéria do consumo pode ser mais suave ao longo do ciclo da vida, enquanto a renda esté sujeita a variagdes sazonais. Para
detalhes, ver o capitulo 2 de Duclos e Araar (2006).

3Todos os valores estdo expressos em Reais de janeiro de 2005.
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Onde [ F representa a funcao de influéncia dos dados sobre a medida de Atkinson. A variavel y re-
presenta o vetor de renda, w o peso da observacdo, x a renda mais baixa observada na distribuigao e
a = 1 — €. Os valores de = associados a uma [ F' superior a 10% foram excluidos. Em média, esta
exclusdo ndo ultrapassou o percentual de 0,007% da amostra em cada e considerado.

IF(zy) =

2.2. Simulacoes

Nesta secdo, serdao apresentados e discutidos os principais resultados do estudo. As simulagoes fo-
ram efetuadas com base em dados relativos a renda brasileira em dois pontos no tempo: os anos de
1987 e 2005. Calculam-se funcoes de bem-estar para as sociedades estatica, reversivel e independente
da origem. No caso da sociedade estatica, o nivel de renda do periodo 1 (1987) é mantido no segundo.
A simulacao relativa a reversibilidade, considera uma inversao no padrao distributivo referente ao pri-
meiro periodo. Logo, nestes dois primeiros casos, s6 foi utilizado o vetor de dados relacionado ao ano
de 1987. Por fim, a consideragdo da independéncia da origem introduz a incerteza quanto ao consumo
no periodo 2, ou seja, o ano de 2005. Neste caso, o primeiro passo é obter o equivalente certeza a partir
da férmula (A.4). Em seguida, gerou-se uma expectativa de renda futura, baseada na renda de 1987 e no
equivalente certeza. Esta inferéncia é obtida a partir da estimacdo da densidade conjunta, utilizando-se
da técnica do kernel smoothing.*

A Tabela 1 apresenta duas informag6es. Primeiro, observam-se as estimativas para os indices de
Atkinson estendidos. Estes indicadores mensuram a perda de bem-estar resultante da desigualdade e
da imobilidade de renda. Logo, valores proximos a 1 (um) sugerem a existéncia de um baixo padrao de
bem-estar econdmico. A segunda informacao esta relacionada aos ganhos de bem-estar associados as
diferentes fontes de mobilidade. A andlise é procedida a partir da simulacdo de trés situacdes sumari-
zadas nas colunas 1, 2 e 3. A diferenca entre as simula¢oes reside na atribuicao de valores diferenciados
para os parametros ¢, p e 7.°> Na primeira coluna, assume-se a existéncia da preferéncia pela igualdade
(e = 4) e as inexisténcias de flutuacdes intertemporais e do risco relativo ao nivel de consumo no se-
gundo periodo. O valor de € é mantido nas demais colunas, variando apenas os parametros p e y. Na
coluna 2, considera-se p = 2 e v = 0, ou seja, incorpora-se as flutuacdes intertemporais ao modelo. Na
terceira coluna, todos os pardmetros assumem valores diferentes de zero. Neste caso, o v = 2 implica
na existéncia do risco relativo ao consumo no periodo seguinte.

Na coluna 1, observa-se um A; = 0,9444, ou seja, em uma sociedade estatica, com um pardmetro
de aversao a desigualdade igual a 4, a perda de bem-estar é elevada. Neste sentido, a mobilidade de
renda gera ganhos coletivos. Note que os indices relativos a reversibilidade (A4, ) e & independéncia
da origem (Ag) sdo inferiores ao A,. De fato, a reversibilidade propicia um ganho de bem-estar na
ordem de 0,0206 (As — A,.). J4 a independéncia da origem é responsavel por uma elevagio em torno
de 0,0144 (A, — Ap). Consequentemente, a mobilidade total, ou seja, a soma das duas fontes, gera um
incremento de 0,0351.

Os resultados da coluna 2 apresentam um movimento similar aos da coluna 1, variando apenas os
valores absolutos. Logo, pode-se afirmar que a mobilidade gera um aumento no bem-estar. Como ja
ressaltado, nesta simulacdo nio considera-se o risco relativo ao consumo no periodo 2 (¢ = 4, p = 2
ey = 0). A perda de bem-estar associada a uma sociedade estatica é representada por A, = 0,7774.
Ha uma reducdo deste valor quando introduz-se a mobilidade. O ganho total de bem-estar é de 0,1402,
sendo 0,0825 da reversibilidade e 0,0577 da independéncia da origem.

A selegdo do pardmetro de alisamento deu-se a partir de método plug-in simples. Para detalhes, ver Hardle (1990).

50s valores foram selecionados de modo a satisfazer os requisitos da Proposicdo 1 de Gottschalk e Spolaore (2002).

RBE Rio de Janeiro v.63n.4/p.317-328 Out-Dez 2009 319



v
Erik Alencar de Figueirédo e Flavio Augusto Ziegelmann \

A simulacdo da coluna 3 incorpora a aversao ao risco referente ao consumo no periodo seguinte.
Em outras palavras, a expectativa de consumo relativa ao periodo 2 (no caso deste estudo, o ano de
2005), que é formulada no periodo 1 (no ano de 1987), deve considerar um fator de risco v = 2. Espera-
se, com isso, mensurar os ganhos de bem-estar associados a existéncia do “véu da ignorancia”, isto é,
referente a incerteza quanto ao consumo futuro. Note que os valores para A, e A, sdo idénticos aos
observados na coluna 2, o que é natural, dado que estes indicadores sdo calculados tendo como base
apenas os dados de 1987. Entretanto, A, apresenta o menor valor entre todos os indices ja estimados,
contribuindo para o elevado ganho total de bem-estar (0,1458). Vale ressaltar que os indices e os ganhos
de bem-estar sao os mais expressivos dentre todas as simulacdes realizadas.

Tabela 1: Impacto da mobilidade sobre o bem-estar econémico

Pardmetros (1) () (3)

€ 4

p 0

¥ 0

Resultados

A, 0,9444 | 0,7774 | 0,7774
A, 0,9237 | 0,6949 | 0,6949
Ap 0,9093 0,6372 0,6316
Reversibilidade (A; — A,) -0,0206 | -0,0825 | -0,0825
Independéncia da origem (A, — Ap) | -0,0144 | -0,0577 | -0,0633
Total (AS — Ao) -0,0351 | -0,1402 | -0,1458

Fonte: Dados da pesquisa.

A observacao dos resultados sugere os seguintes destaques:

a) dado o alto grau de desigualdade observado no Brasil, as simulacdes relativas a sociedade estatica
mostraram indices (A) sempre superiores as das demais situacdes. Sendo assim, a mobilidade de
renda constituiu uma importante fonte para a melhoria do bem-estar;

b) neste contexto, destacam-se os ganhos referentes a reversibilidade e;

c) o comportamento dos valores calculados para independéncia da origem. Este tltimo topico merece
um maior destaque. Note que ha um crescimento do valor, em termos absolutos, quando se tran-
sita da primeira para a terceira coluna, ou seja, a desigualdade de renda, caracterizada pela forte
concentracdo de individuos na parte inferior da distribuicdo, faz com que torne-se preferivel uma
situacdo onde a renda presente, no ponto de vista intrageracional, ou a renda dos pais, na visao
intergeracional, ndo interfira na renda futura.

A comparacdo do resultado brasileiro com os internacionais propiciard um melhor entendimento
para o fendmeno investigado. Neste sentido, destaca-se o estudo de Gottschalk e Spolaore (2002), que
investiga os casos americano e alemao. Dado que as metodologias sdo idénticas, serd possivel uma
comparacao direta entre as realidades dos trés paises. Seus resultados sdo sumarizados nas Tabelas 2 e
3.

Em primeiro lugar, destacam-se os comportamentos dos indices de Atkinson estendidos relativos
a sociedade estatica. No caso norte-americano, ele estabiliza-se em torno de 0,6660. Os indices ale-
mades sao menores (girando em torno de 0,4060). Logo, ambos sdo inferiores aos brasileiros, o que era
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Tabela 2: Impacto da mobilidade sobre o bem-estar econdémico nos EUA

Pardametros (1) () (3)
€ 4 4 4
p 0 2
y 0
Resultados
A, 0,6660 0,6680 0,6680
A, 0,5650 0,6220 0,6220
Ap 0,3540 | 0,5090 | 0,5780
Reversibilidade (4, — A,.) -0,1010 | -0,0460 | -0,0460
Independéncia da origem (A, — Ap) | -0,2110 | -0,1140 | -0,0440
Total (A5 — Ap) -0,3120 | -0,1600 | -0,0900

Fonte: Gottschalk e Spolaore (2002).

esperado dado que os EUA e a Alemanha apresentam uma menor desigualdade de renda.® Sob este
panorama, a reversibilidade mostra-se mais relevante, como fonte de incremento de bem-estar, para o
caso brasileiro (em média 0,0300 superior aos valores dos EUA e Alemanha).

Tabela 3: Impacto da mobilidade sobre o bem-estar econémico na Alemanha

Pardmetros (1) () (3)
€ 4 4 4
p
vy 0 0
Resultados
Ay 0,4010 | 0,4060 | 0,4060
A, 0,2840 | 0,3510 | 0,3510
Ap 0,1690 | 0,2500 | 0,3100
Reversibilidade (A; — A;) -0,1170 | -0,0550 | -0,0550
Independéncia da origem (A, — Ap) | -0,1150 | -0,1010 | -0,0410
Total (A5 — Ap) -0,2320 | -0,1560 | -0,0960

Fonte: Gottschalk e Spolaore (2002).

Nos casos americano e alemao, os ganhos gerados pela independéncia da origem sdo decrescen-
tes, ao contrario do que observa-se no Brasil. Este comportamento sugere que a incerteza quanto ao
consumo futuro sdo mais significativos para uma nacdo desigual como o Brasil do que para socieda-
des com niveis de distribuicdo de renda mais igualitarios. A comparac¢do entre os resultados dos EUA
com os da Alemanha reforca esta conclusdo. Dado que os EUA apresentam uma distribuicdo de renda

6Ver United Nations Development Program (2006).
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mais desigual, seus ganhos associados a independéncia da origem sao maiores do que os observados
na Alemanha.

No entanto, este resultado constitui um paradoxo, pois segundo Alesina et alii (2001) a desigual-
dade de renda possui um efeito negativo sobre a “felicidade” dos europeus mas ndo sobre a “felicidade”
da populacdo norte-americana, pois os americanos associam pobreza a ineficiéncia, enquanto que os
europeus a consideram “falta de sorte”. Neste sentido, a independéncia da origem, que reduz a de-
sigualdade nos multiplos periodos, deveria ser mais relevante para a Alemanha do que para os EUA.
Uma das possiveis explicacdes para este comportamento reside na percepcdo da mobilidade social e de
sua associacdo com a independéncia da origem. Para Gottschalk e Spolaore (2002) ela seria mais forte
entre os norte-americanos. Por fim, o que pode-se afirmar é que estes resultados destacama heteroge-
neidade das sociedades. Ou seja, cada nacdo possui o seu proprio ponto de 6timo para a estrutura da
mobilidade.

Para o caso do Brasil, esta questdo fica em aberto. O que se pode afirmar é que o pais apresenta
uma elevada rigidez em sua estrutura social. Esta afirmacao é corroborada, entre outros, por Ferreira
e Veloso (2006) que, utilizando os dados da PNAD referentes ao ano de 1996, detectam uma baixa
mobilidade intergeracional no Brasil. Isto é, os salarios dos pais tendem a ser “transferidos” para os
filhos em uma magnitude superior ao observado em paises desenvolvidos.

Neste contexto, o aumento da mobilidade de renda passa a representar uma “quebra” nesta estru-
tura, gerando, com isso, uma melhor distribuicdo dos rendimentos e, por conseguinte, uma situacao
caracterizada pelo maior nivel de bem-estar econdmico. Entretanto, este resultado é sustentado pela
hipétese da auséncia de perdas de bem-estar ex-ante, associadas ao aumento da incerteza oriunda da
mobilidade (mais epecificamente, decorrente da independéncia da origem). Sendo assim, uma suges-
tdo futura para a pesquisa serd abordar os impactos ex-ante e ex-post. Desta forma, o incremento de
bem-estar sé ocorreria se o segundo efeito dominasse o primeiro.

3. CONSIDERAGOES FINAIS

Este estudo mensurou o efeito da mobilidade de renda sobre o nivel de bem-estar econémico no
Brasil. Para tanto, foram realizadas trés simulacdes, supondo a existéncia das sociedades estatica, re-
versivel e independente da origem. Considerou-se que a aversao a desigualdade domina as aversoes a
flutuacdo intertemporal no consumo e ao risco futuro (¢ > pee > ).

Os resultados demonstraram que a mobilidade de renda gera um impacto positivo sobre o nivel de
bem-estar econémico brasileiro. Neste contexto, os valores relativos a reversibilidade sao coerentes,
dado o alto grau de desigualdade de renda observado no Brasil. Isto é, como a distribuicdo de renda
brasileira é caracterizada pela grande concentracdo de pessoas na parte inferior da densidade, uma
reversdo desta realidade, com os pobres tornando-se ricos e os ricos tornando-se pobres, geraria um
maior bem-estar social.

Este mesmo argumento pode ser empregado para explicar o comportamento dos ganhos relaciona-
dos a independéncia da origem. Dada uma situacdo inicial desfavoravel no tempo ¢, é preferivel que ela
ndo interfira na posicdo do individuo em ¢ + 1. Sendo assim, o “véu da ignordncia” propicia ganhos do
ponto de vista agregado.

A comparacao dos resultados brasileiros com os internacionais apontaram para a influéncia do nivel
da desigualdade sobre a magnitude dos incrementos do bem-estar associados a mobilidade de renda.
Ou seja, nacOes que apresentam grandes disparidades de renda e significativas parcelas da populagao
“localizadas” nos estratos inferiores da distribuicdo, tendem a se beneficiar mais com a mobilidade.

Por fim, os resultados sugerem que uma flexibilizacdo na estrutura social brasileira, representada
pelo o aumento na mobilidade de renda, contribuira para a melhoria na distribui¢ao dos rendimentos
e, consequentemente, gerara um acréscimo no nivel de bem-estar econémico. Entretanto, convém
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destacar que a estrutura teorica aqui utilizada ndo admite perdas a priori relacionadas ao aumento na
incerteza na economia. Sendo assim, a inclusdo desta possibilidade norteard uma pesquisa futura.
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A. APENDICE

DISTRIBUICAO DE RENDA E BEM-ESTAR ECONOMICO

Este apéndice apresentara uma versdo sintética do modelo teérico utilizado no estudo. Maiores
detalhes podem ser obtidos Gottschalk e Spolaore (2002).

A.1. Reversibilidade e independéncia da origem

Considere uma sociedade na qual os individuos vivem dois periodos. Em cada periodo, metade
da populacdo apresenta um consumo baixo, ¢P > 0, e a restante um consumo alto, ¢* > ¢& > 0.
Define-se 7(c?,c’) como a probabilidade dos individuos consumirem ¢’ no segundo periodo, dado que
eles consumiram ¢’ no primeiro periodo (com i,j = A,B). Suponha ainda que uma propor¢ao dos
agentes, representada por (1 — d), possui o mesmo nivel de consumo em ambos os periodos e a outra,
representada por (4), apresenta consumos diferentes nos dois periodos. Sendo assim, essa sociedade
pode ser representada por:

7(cBeP)= 1-6 m(cB,c?) )
X =
m(c,cB) = §  w(cte)= 1-96

Uma sociedade é dita estatica, se § = 0; caso ¢ # 0, ela possuira mobilidade resultante:

a) da independéncia da origem, se 6 = 1/2, ou seja, o consumo no segundo periodo é completamente
independente do consumo observado no primeiro periodo ou;

b) da completa reversibilidade, se 6 = 1, neste caso, todos os ricos tornar-se-do pobres e os pobres, por
sua vez, tornar-se-ao ricos.

Isso posto, a associacao entre o nivel de mobilidade dessa sociedade e seu respectivo bem-estar,
pode ser estabelecida a partir da seguinte funcdo de bem-estar social:

W = Z ZG[U(C’) +o(d)|r(c ) [A.1]

onde ( representa uma transformagcio céncava’, u(-) e v(-) sio fun¢ées de utilidade concavas e 7(c?,c’)
designa a funcdo de densidade conjunta, estimada a partir dos vetores de consumo. Vejamos um exem-
plo, suponha que a funcao de utilidade para dois periodos seja dada por:

W= L= D6 + o) + (1= Gu(A) + (e

+ 0Gu(c) + v(cP)] + 0Gu(cP) + v(cA)]}

Assim, se G é concava, dW/dd > 0. Ou seja, quanto maior o J, maior o bem-estar. Grosso modo,
este resultado é coerente com diversas “teorias da justica” que consideram o aumento da mobilidade
como fonte de bem-estar.

Neste contexto, Atkinson e Bourguignon (1982) apontam uma conclusdo importante: quando tém-se
fungoes do bem-estar do tipo (A.1), ou seja, W = >, >~ U(c',¢/)n(c',¢7) com 9*U/dc'dc? < 0, os
incrementos das probabilidades fora da diagonal principal da matriz X, geram maior bem-estar social.

7Esta transformacdo é realizada por observar-se que as fungdes de bem-estar separaveis ndo sdo compativeis com estudos de
mobilidade. Para detalhes, ver Atkinson e Bourguignon (1982).
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No entanto, para que isto ocorra, é necessario que a aversao social a desigualdade domine as flutuacdes
intertemporais no consumo. Sendo assim, a matriz, apresentada no inicio desta subsecao, tornar-se-a

PO 7(cB,cB) = (1) (Bt = 1

n(cA,cB) =

no ponto de 6timo. Ou seja, o §-6timo sera igual a 1.
Vejamos este problema a luz das preferéncias homotéticas. Neste caso, (A.1) podera ser representada
por:

W = {ZZVl_EW(ci,cj)}l/(lé) [A.2]

)1/(1,,))

com
V= (an(e) 0 + an(e)

onde «; representa a fracao (peso) do consumo destinada a cada periodo, o parametro ¢ mede o grau
de aversao social a desigualdade nos diversos periodos e p representa a aversdo as flutuagoes intertem-
porais no consumo. Como ja destacado, dW/d§ sera maior do que zero, se e somente se € for maior do
que p. Ou seja, a aversao social a desigualdade supere as flutuagoes intertemporais no consumo. Neste
caso, o J-6timo serd igual a 1. Logo, conclui-se que a preferéncia pela mobilidade (§ # 0) induz uma
situacdo de completa reversibilidade (6 = 1).

Seguindo sua construcdo teérica, Atkinson e Bourguignon (1982) reinterpretam a funcao de bem-
estar social (A.2) a partir de um modelo de escolha sob incerteza (utilidade esperada), gerando:

1/(1—e€)
W= {EO o1 (c1)! 7 + az(cQ)l—p}“—E)/(l-p)} [A.3]

Onde E corresponde ao operador de esperanca no tempo zero. No entanto, na sociedade representada
por (A.3) ndo ha diavida quanto a trajetoria do consumo no periodo 2. Logo, conclui-se que o modelo de
Atkinson-Bourguignon nio é compativel com a hipétese da independéncia da origem.®

Por conta disso, Gottschalk e Spolaore (2002) propdem uma estrutura onde a revelacao do consumo
no periodo 1, ndo implique na remogado da incerteza quanto ao consumo no periodo 2. Neste caso,
os agentes formulardo suas expectativas quanto a cy a partir da observacao de c; e da distribuicdo
conjunta dos possiveis resultados para cs. O ponto de partida para a formulacdao do modelo sera a
inclusdo do pardmetro de aversdo ao risco no segundo periodo (7). Neste caso, essa aversdo pode
ser vista como uma extensdo dindmica do “véu da ignordncia”,® ou seja, a incerteza é parcialmente
removida no primeiro periodo (com o conhecimento do nivel de consumo), mas mantida no periodo
subseqiiente. Sendo assim, o equivalente-certeza do consumo, no segundo periodo, sera:

&y = {E1 [cé‘”]}m*7 [A.4]

Onde E; corresponde a expectativa formulada com base nas informacgoes contidas no periodo 1. Subs-
tituindo (A.4) em (A.3) e considerando, por simplicidade, a; = vy = 1/2, tem-se:

W = {Bol(1/2)e} + (1216 rje-ora-a |0 A7)

8Note que, para € > p, o valor 6timo para § sera 1, ou seja, uma situagio onde vigore a completa reversibilidade. Neste caso,
a “revelagdo” do consumo no periodo 1, por exemplo, consumo baixo (cB ), implicard, necessariamente, em um consumo alto
(¢**) no periodo 2. Logo, ndo havera incerteza.

°0s argumentos filoséficos do “véu da ignordncia” foram sintetizados por Rawls (1970). De acordo com esse principio, os
autores da escolha ndo possuem informagdo acerca de seu lugar na sociedade, a posigdo de classe ou estrato social, a fortuna
ou distribuicdo de talentos naturais ou capacidades, etc. Neste sentido, had uma conexao direta com os argumentos econémicos
da escolha sob incerteza. Harsanyi (1955) estabeleceu esse link.
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Caso € = p = 7, (A.5) sera uma funcdo aditiva separavel de von Neumann e Morgenstern (1944) —
VvN-M. Caso os parametros difiram, essa funcdo serd compativel com uma classe mais ampla de prefe-
réncias, como a contida na axiomatizacdo de Kreps e Porteus (1978). Nessa abordagem, observa-se:

a) o abandono do axioma das loterias compostas;
b) a manutencdo dos demais axiomas de vN-M e;
c) consisténcia temporal dos planos 6timos de escolha.

A compatibilidade desta estrutura com a hipétese da independéncia da origem é estabelecida pelas
proposicoes de Gottschalk e Spolaore (2002) reproduzidas a seguir:

Proposicdo 1: A independéncia podera ser avaliada se e somente se max{e,p} > v e min{e,p} > 7.
Assim, a independéncia temporal podera ser avaliada se € > v e p > +, sendo, pelo menos, uma das
igualdades estrita.

Proposicao 2: Se as condicoes da Proposicdo 1 sdo satisfeitas, o valor de § que maximiza o bem-estar
em (2.5) é maior/igual/menor do que 1/2 se ¢ for maior/igual/menor do que p.

Note que as proposi¢des garantem a avaliacdo da reversibilidade e da independéncia da origem,
tanto conjuntamente (independéncia temporal), quanto separadamente. Em resumo, os resultados in-
dicam que é possivel estabelecer a relagao entre a mobilidade de renda e o bem-estar econdémico, desde
que se considere os seguintes pardmetros: a aversdo a desigualdade nos multiplos periodos (¢); a aver-
sdo as flutuacGes intertemporais (p) e; a aversdo ao risco futuro (v). Note que a reversibilidade reduz
a desigualdade nos multiplos periodos, mas aumenta as flutuagoes intertemporais. Logo, os individuos
preferirao a reversibilidade se a aversdo a desigualdade dominar a aversao as flutuacdes intertemporais
(e>p).

A independéncia da origem reduz a desigualdade nos multiplos periodos, mas aumenta o risco
relativo ao consumo futuro. Sendo assim, os individuos preferirdo a independéncia da origem caso as
aversoes a desigualdade e as flutuagoes intertemporais dominarem a aversao ao risco futuro (¢ e p nao
sdo menores do que y e pelo menos um deles é maior). A avaliacdo dessas situacdes serad considerada
na se¢ao seguinte.

A.2. indice de Atkinson estendido

Atkinson (1970) propde uma medida de bem-estar baseada no nivel de renda que vigoraria caso a
distribuicdo fosse igualitaria (ygpr), ou seja, o nivel de renda per capita de uma sociedade onde os
rendimentos fossem distribuidos igualmente entre os individuos, de modo a gerar nivel de bem-estar
equivalente ao observado na distribuicdo atual. Formalmente, tem-se:

U(yEm)/Oy f(y)dy=/0y u(y) f(y)dy

Onde 7 é a renda mais alta observada na distribuicdo; f(y) é a densidade da renda e; u(y) uma funcio
de utilidade individual de Bernoulli. Esta medida é inavariante as transformacoes lineares. Sendo assim,
o indice de Atkinson sera:

A=1- % [A.6]

Onde u representa a média empirica da renda.
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Considerando um parametro de aversao a desigualdade € > 0, a equagao (A.6) tornar-se-a:

1 " vinl 1/1—€
L= (A @) see 1
I (%) , see=1

Ou de uma forma equivalente:

Sendo Wj uma funcdo de bem-estar social. O indice é crescente em ¢. Neste caso, quanto maior o valor
de ¢, maior a importancia atribuida a renda dos mais pobres. Se ¢ = 0, entdo a funcdo de utilidade
sera linear e a distribui¢do de renda ndo afetara o nivel de bem-estar (A = 0). Em suma, o indice de
Atkinson mensura a perda de bem-estar oriunda da desigualdade de renda. Por exemplo, caso A = 0,1,
a sociedade poderia obter o mesmo nivel de bem-estar social com 90% da renda sendo distribuida
igualmente. Neste caso, a sociedade encontraria-se em um padrdo elevado de bem-estar. Nesta sub-
secdo, serd apresentada uma extensao para o indice de Atkinson. Serdo promovidas alteracoes no calculo
das fungoes de bem-estar, de modo a incorporar os conceitos de mobilidade de renda.
Tomando a sociedade estatica como o ponto de partida, considere:

a) W, como nivel de bem-estar e;

b) que o nivel de consumo do individuo 7 no primeiro periodo (c}) sera preservado no segundo (ci,),
assim:

X ) 1/(1—e)
W, = {Bol(1/2)(c)) " + (1/2)(cly) =) 1=/}

Por definicdo, a sociedade estatica ndao possui independéncia temporal. Uma vez que os individuos
sdo aversos a desigualdade (¢ > 0) efou as flutuacdes intertemporais (p > 0), eles prefeririam uma
situacdo onde, em cada periodo, o consumo fosse determinado por:

c1 + Co
2

c=FEy

Neste caso, a sociedade estatica apresentaria um W, < ¢. A diferenca entre ¢ e W, mensura o
quanto a sociedade pode ganhar se a desigualdade no consumo (entre os individuos e ao longo dos
periodos) for eliminada. Atkinson (1970) considera este problema a luz da seguinte pergunta: qual a
fracao de ¢ que a sociedade esta disposta a sacrificar de modo a torna-la mais igualitaria? Surge entdo
o indice capaz de responder a essa questao:

W

c

As=1-— [A.7]

Note que A, mensura o bem-estar “perdido” por conta da desigualdade. Considere agora a 6tica da
reversibilidade. Neste caso, W, denotara o bem-estar, onde, ndo ha davida sobre o nivel de consumo
no periodo 2 (E[ca] = ¢g). Assim:

W = {Eo[(l/Q)(cl)1*P + (1/2)(02)%#](1%)/(17,;)}1/“*6)

Dessa forma, (A.7) tornar-se-a:
W,
c
De forma analoga, A, mensura a fracdo de consumo ¢ que os individuos estio dispostos a sacrificar

em favor da igualdade. Se a reversibilidade causa um maior bem-estar (e > p) e ¢ # c}, para algum i,

A =1—
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entdo W,. > W, que por sua vez implica em A, < A,. Sendo assim, a diferenca A; — A, mensurara
a reducdo na fracao do consumo que a sociedade tera de sacrificar de modo a eliminar a desigualdade.
Note que, neste caso, a reversibilidade diminuiria o “sacrificio” de consumo requerido pela aversdo a
desigualdade.

Por fim, considere a independéncia da origem representada pela equacdo (A.5). Nesta situacao, o
indice de Atkinson sera representado por:

P

c

A comparacdo de A, e A, fornecera o impacto no bem-estar gerado pela “independéncia da origem”.
Por conseguinte, o impacto total sobre o nivel de bem-estar social sera:°

AS —Ao = (AS _Ar) — (Ar —Ao)

Este resultado estabelece uma importante conexao entre mobilidade, em seu conceito mais amplo,
e bem-estar econémico.

10Este indicador mede a perda de bem-estar. Entretanto, se ele for invertido Ag — As = (A, — A5) — (Ag — A,), teremos o
ganho de bem-estar associado a mobilidade.
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